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Le théoréme du mineur grille, démontré par Robertson et Seymour [I],
affirme que pour tout graphe planaire X, il existe une constante ¢ telle que
tout graphe excluant X comme mineur a treewidth au plus ¢. Nous montrons
le résultat suivant, qui améliore qualitativement ce théoréme.

Théoréme 1 Pour tout graphe planaire X, il existe un entier c tel que pour
tout graphe G dont X n’est pas mineur, il existe un graphe H de trecwidth
au plus 219 _ 4 tel que G C HX K.

De plus, la treedepth (notée td) est le bon paramétre dans le sens suivant.
Si h,c sont des entiers tel que tout graphe dont X n’est pas mineur est
sous-graphe de H X K, pour un graphe H de treewidth au plus A, alors
h >td(X) — 2.

Nous démontrons également par une méthode similaire la borne suivante
sur les weak coloring numbers.

Théoréme 2 [ existe une fonction g telle que pour tout graphe X, il existe
un entier ¢ tel que pour tout graphe G dont X n’est pas mineur, et pour tout
entier positif r,

weol,.(G) < c¢- pa(td(X)),
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