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L’un des ensembles partiellement ordonnés (posets) les plus étudiés est
la lattice booléenne. Elle est définie comme ’ensemble des sous-ensembles de
{1,--- ,n} ordonné par la relation d’inclusion et dénoté 2" par la suite.

On étudie ici le probléme de combinatoire extrémale suivant : pour un
poset P et un entier n fixés, on dénote par sat*(n, k) la taille minimale d’une
famille F C 2", qui vérifie les deux conditions suivantes :

— JF ne contient pas P comme sous poset induit,

— Pour tout z € 2"\ F, la famille FU{z} contient P comme sous poset

induit.

Une telle famille est appelée P-saturée. Ferrara et al. [I] ont conjecturé
lasymptotique de sat*(n,.Ax) ou A; dénote I'antichaine de taille k. Cette
conjecture fut affiné plus tard par Pankovi¢ et Tvan [2] :

Conjecture 1 Dankovi¢ et Tvan [Z] sat*(n, Ay) = (n — 1)k + O(1)

En plus de valider la conjecture ci-dessus, les auteurs ont calculé la valeur
exacte de sat*(n, Ay) .

Théoréme 2 Pourn > 6logk,
sat*(n, Ax) = n(k — 1) + f(k),

pour une fonction explicite f(k) = O(klog(k)).
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